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PRESENTACION

La evaluacion de recuperacion y la de acreditacion especial son oportunidades extraordinarias
que debes aprovechar para aprobar las asignaturas que por diversas razones reprobaste en el
curso normal; pero jcuidado!, presentarse a un examen sin la preparacion suficiente es ir hacia
un fracaso seguro, es una pérdida de tiempo y un acto irresponsable que debes evitar.

¢, Cémo aumentar tu probabilidad de éxito en el examen mediante la utilizacién de esta guia? La
respuesta es simple, sigue las siguientes reglas:

e Convéncete de que tienes capacidad de sobra para acreditar la asignatura, como prueba
recuerda que fuiste capaz de ingresar al Colegio mediante un examen de seleccion

e Sigue al pie de la letra todas las instrucciones de la guia.

e Deja de hacer otras cosas para dedicarte al estudio de este material, durante 15 dias al
menos, tres horas diarias continuas.

e Contesta toda la guia, es un requisito que antes del examen se la presentes resuelta y en
limpio al profesor aplicador.
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PROLOGO

En el marco del Programa de Desarrollo Institucional 2001-2006 el alumno tiene especial
relevancia, por lo que el Colegio de Bachilleres Metropolitano se ha abocado a la elaboracién de
diversos materiales didacticos que apoyen al estudiante en los diferentes momentos del proceso
de ensefianza-aprendizaje.

Entre los materiales elaborados se encuentran las guias de estudio, las cuales tienen como propésito
apoyar a los estudiantes que deben presentar examenes de Recuperaciéon o Acreditacion Especial, con el
objetivo de favorecer el éxito en los mismos.

En este contexto, la Guia para presentar examenes de Recuperacion o Acreditacion Especial de
Matematicas Il se ha elaborado pensando en los estudiantes que por diversas causas reprobaron la
asignatura en el curso normal y deben acreditarla a través de examenes en periodos extraordinarios.

Esta guia se caracteriza por abordar, de manera sintética, los principales temas senalados en el programa
de estudios, asi como la ejercitacion de los procedimientos numéricos y algebraicos, ahora con el estudio
de la funcioén lineal, la funcion cuadratica y las funciones algebraicas, ademas de proporcionar elementos
de autoevaluacion y sugerencias, en caso de que se necesite mayor informacién para comprender dichos
temas.

En la primera unidad de la guia, denominada FUNCION LINEAL Y ECUACION DE PRIMER GRADO CON
DOS INCOGNITAS, se abordan los aprendizajes relacionados con el algebra de funciones, a través del
estudio de la funcién lineal y la proporcionalidad directa, su representaciéon grafica, su relacion con la
ecuacion de primer grado, ademas, se incluyen ejercicios sobre la solucién de problemas aplicando los
modelos algebraicos de estas funciones.

En la segunda unidad, FUNCIONES POLINOMIALES Y SU REPRESENTACION GRAFICA, se
desarrollan y ejercitan los elementos algebraicos, graficos y geométricos de estas funciones, en particular
de la ecuacion cuadratica, asimismo se abordan funciones polinomiales de grado 3 y 4 y se incluyen
problemas en los cuales se ejercita la aplicacién de sus métodos de solucion.

En la tercera unidad, ANALISIS DE FUNCIONES: EJEMPLOS INTERESANTES, se aborda el estudio de
los elementos basicos de la funcidon y su representacion grafica, tanto de funciones algebraicas como
trascendentes, asimismo se ejercita la deduccién del modelo matematico a partir de la grafica, también se
identifica y se representa graficamente las funciones continuas y discretas, finalmente se ejercita la
aplicacion de los modelos y procedimientos algebraicos de funciones en la solucién de problemas.

Por ultimo, se proporciona una bibliografia basica para consultar en fuentes originales los temas
desarrollados en la guia.

Vi
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de primer grado con dos
incognitas




Matematicas Il




Matematicas Il

UNIDAD 1

1.1 FUNCION LINEAL Y ECUACION DE PRIMER GRADO CON DOS INCOGNITAS

APRENDIZAJES

¢ Relacionar la proporcionalidad directa con la funcién lineal.

¢ Analizar los elementos algebraicos de la funcién lineal.

e Representar graficamente una funcién lineal.

¢ Resolver problemas donde se aplique la funcion lineal.

¢ Relacionar la representacion simbdlica con la grafica de la
funcion lineal.

En la vida cotidiana existe gran variedad de situaciones que se pueden resolver mediante ecuaciones de
primer grado con una o dos incégnitas, como a continuacion se muestra.

Ejemplo

Juan le dice a Pedro: “Si cuadruplicas tus ahorros y le sumas un bono de $8.00 podras reunir
$120.00.”

¢, Cuanto dinero tiene Pedro hasta el dia de hoy?

Para contestar esta pregunta, primero se debe convertir el enunciado en una ecuacién algebraica:

Los ahorros de Pedro hoy Lo que tendria después

X 4x +8 =120

En este caso la letra x representa una incégnita o cantidad desconocida; en general, el tipo de expresion
4x + 8 =120 se conoce como ecuacion de primer grado con una incognita.

Para continuar la resolucion del problema es necesario resolver la ecuacion mediante el procedimiento
estandar.

Paso | 4x + 8 =120 (se suma el simétrico de 8 en ambos lados de la igualdad)
I |
4x + 8 + ([18) =120 + ([18)
4x+0=112

Paso Il. 4x = 112 (se multiplica el reciproco del coeficiente 4 en ambos lados de la igualdad)
I

(1/4) 4x = 112 (1/4)
x =28

Por lo tanto, la cantidad ahorrada hasta hoy por Pedro es: $28.00
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Si se cuadruplica (4x) se obtiene: 4(28) = 112
Si se agrega el bono de 8 se obtiene: 112 + 8 = 120

Se observa que la ecuacion de primer grado con una incognita es una herramienta adecuada para resolver
este tipo de problemas; sin embargo, si quisiéramos resolver con una sola ecuacién todos los problemas
de un mismo tipo, tendria mayor utilidad.

Ejemplo

Al modificar el enunciado del problema antes descrito obtenemos:

Juan le dice a Pedro: “Si cuadruplicas tus ahorros y le sumas un bono de $8.00 podras reunir una
cantidad mucho mayor.”

Los ahorros de Pedro hoy Lo que tendria después

X 4x+8=y

Como la cantidad que tendria después no esta determinada se utiliza la literal y. Veamos coémo funciona
esta nueva ecuacién con dos incognitas.

Primero suponemos cualquier cantidad ahorrada por Pedro, pues mientras él no lo manifieste es imposible
decir cuanto tendria después, si Pedro nos preguntara cuanto tendria si ahorrara 30, 65 o 142 pesos.

Para responder se construye una tabla donde x representa el ahorro de Pedro y la cantidad que obtendria
después esyy.

Los ahorros de Pedro hoy Lo que tendria después
X 4x+8=y

30 4(30)+8=120+8 =128

65 4(65) + 8 =260 + 8 = 268

142 4(142) + 8 =568 + 8 = 576

En este caso la ecuacién se utiliza como una “formula® o regla donde cada valor de y depende de la
cantidad ahorrada x. Esta dependencia se conoce como FUNCION LINEAL; es decir, es una relacién en
la cual a cada elemento del dominio le corresponde una y sélo una imagen.

Al hablar de funcién es necesario cambiar el significado de las literales, ya que en este caso se convierten
en “variables”; mientras que a x se le llama variable independiente a y se le conoce como variable
dependiente. Asimismo, a la ecuacioén se le denomina regla de correspondencia.

4
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UNIDAD 1

a) El conjunto de valores de la variable independiente x al que llamaremos dominio de la funcién.

En general, una funcién tiene tres componentes:

b) EIl conjunto de valores de la variable dependiente y al que denominaremos codominio de la
funcién o imagen.

c) A la férmula o ecuacion para obtener los valores del codominio la denominaremos regla de
correspondencia.

En el ejemplo antes descrito podemos identificar estos componentes mediante un diagrama sagital.

Regla de correspondencia

f.4x+8
30
65 \
142 )
Dominio Codominio

o imagen

En el diagrama se ve que a cada elemento del dominio le corresponde uno y soélo uno del codominio,
caracteristica esencial de toda funcién.

Analiza el siguiente diagrama para saber cuando no se tiene una funcion.

<=

Dominio Codominio
o imagen

No es funcion porque un elemento del dominio (8) no tiene imagen y un elemento del dominio (5) tiene dos
imagenes.
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Analiza el siguiente ejemplo: en una tienda de autoservicio el frasco de café cuesta 32.00 pesos.
Si adquieres 1 frasco de café, pagaras por él $32.00
Si adquieres 2 frascos de café pagaras $64.00
Si adquieres 3 frascos de café pagaras $96.00
Si adquieres 4 frascos de café pagaras $128.00
Si adquieres 5 frascos de café pagaras $160.00
Si adquieres 7 frascos de café pagaras $224.00
Si adquieres 10 frascos de café pagaras $320.00
Si adquieres 15 frascos de café pagaras $480.00

La cantidad que se paga esta en funcién de la cantidad de frascos de café que adquieras, lo que se puede
representar en una tabla:

Num. de frascos 1 2 3 4 5 7 10 15

Pesos $ 32 64 96 128 160 224 320 480

0 mediante un diagrama sagital:

Num. de frascos Pesos $

-
GoNUBRWN=

Dominio Codominio
o imagen

También se observa una relacion del monto en pesos y el nimero de frascos de café que se compran.
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UNIDAD 1

En el siguiente problema se identifica el dominio y la regla de correspondencia. Ademas, obtenemos el
codominio.

El perimetro de una circunferencia esta dado por la ecuaciéon P = 7D

Donde: P = perimetro de la circunferencia
7 = constante con valor de 3.1416
D = diametro de la circunferencia
Los elementos del dominio son numeros reales positivos que representan el valor que puede tomar
cualquier diametro, por ejemplo: diametro = {0.5, 1, 1.6, 2, 2.3, 2.8, 3} si se considera que no existen

didametros negativos.

La regla de correspondencia se representa mediante la ecuacion P = nD. En ésta el perimetro se obtiene a
través del producto de la constante © por cada uno de los elementos del dominio.

Al realizar este producto se obtiene el codominio de la siguiente manera:

DOMINIO REGLA DE CODOMINIO
CORRESPONDENCIA O IMAGEN
Diametro 7D Perimetro
0.5 3.1416(0.5) 1.5708
1.0 3.1416(1) 3.1416
1.6 3.1416(1.6) 5.0265
2.0 3.1416(2) 6.2832
2.3 3.1416(2.3) 7.2256
2.8 3.1416(2.8) 8.7964
3.0 3.1416(3) 9.4248

La anterior relacion si es funcion porque a cada elemento del dominio le corresponde un elemento y sélo
un elemento del codominio (o imagen).

En general, cuando el cociente que resulta de dividir el valor de la variable dependiente (codominio) entre
el valor de la variable independiente nos conduce a una constante, se dice que la relacion es

proporcional.

En forma estandar, una relacién proporcional se representa como:
Y_k
X

o bien, despejando la variable dependiente y tenemos:

y = Kx
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PROBLEMAS

En el siguiente ejemplo podras observar como obtener la regla de correspondencia.
Un capturista recibe 36.00 pesos diarios y por cada pagina capturada tiene una comisién de 3.00 pesos.
a) Revisa los elementos para establecer la regla de correspondencia.

b) Siellunes entregd 15 paginas, el martes 18, el miércoles 20, el jueves 22 y el viernes 23, ;cuanto
gano por dia?

c) Con estos datos se podra elaborar una grafica para relacionar el nimero de paginas con el sueldo
por dia.

Solucién
a) Laregla de correspondencia esta dada por:
Sueldo fijo por dia (F) = $ 36.00
Comision por cada pagina (C) = $ 3.00
Numero de paginas por dia = p
Sueldo total pordia=T
Sueldo total por dia = sueldo fijo por dia + (comision por pagina)(nimero de paginas).
La regla de correspondencia es:
T=F+Cp
Pero no olvidemos que Fy C son constantes, y al sustituirlas queda:

T=36+3p

b) La siguiente tabla muestra el sueldo total por dia en funcién del nimero de paginas capturadas.

DOMINIO CORMEAA DENCIA CODOMINIO
Numero de p'a;ginas por dia 36 + 3p Sueldo to_lt_al por dia
15 36 + 3 (15) 81
18 36 +3(18) 90
20 36 + 3 (20) 96
22 36 + 3 (22) 102
23 36 + 3 (23) 105
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UNIDAD 1

c) Grafica de la funcién.

110

100

a0

80

70

&0

P
SGS

Esta grafica muestra la relacion del numero de péaginas capturadas (p), con el sueldo por
dia (T). Observa que a cada pareja de numeros le corresponde un punto definido. Esta
relacion de puntos en un plano y parejas de nimeros se llama correspondencia uno a
uno.

Resolvamos el siguiente problema:

Una arrendadora de autos cobra 210.00 pesos por dia, mas 8.00 pesos por cada kildémetro recorrido en la
renta de coches compactos.

a ) ¢Cual es la regla de correspondencia de la funcién?

b ) Si el arrendatario de un auto recorre el lunes 65 kilbmetros, el martes 78, el miércoles 80, el jueves 92
y el viernes 103, ;cuanto pagara por dia?

¢ ) Con estos datos se construye una grafica para relacionar el numero de kilbmetros recorridos con el
pago por dia.

Solucion
a) Tarifa base por dia (B) = $ 210.00
Costo por kilémetro (C) = $ 8.00
Kildmetros recorridos por dia = x
Costo por cobrar =y
Costo por cobrar = Tarifa base por dia + (Costo por kilometro) (Kilbmetros recorridos por dia)
La regla de correspondencia es la siguiente:

y =B+ Cx

Como B y C son constantes, al sustituirlas queda:

y =210 + 8x
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b) Para obtener la regla de correspondencia se debe considerar que la variable independiente x es el
numero de kildbmetros recorridos por dia y el costo que cobrara la agencia es la variable dependiente
y, tanto la tarifa base como la cuota por kildbmetro son constantes; comprendido lo anterior podemos

traducir el enunciado:

Numero de kilometros recorridos por dia Costo por cobrar (y)
(x) y =210 + 8x
Lunes 65 y =210 + 8(65) = 730
Martes 78 y =210 + 8(78) = 834
Miércoles 80 y =210 + 8(80) = 850
Jueves 92 y =210 + 8(92) = 946
Viernes 103 y =210 + 8(103) = 1,034

c) Con los valores de la tabla se construye la grafica.

i ¥
11007
10007

Q00

2007

il

a0l 00 a0 T a0 o0 100 110 120 X

Con base en los anteriores ejercicios se puede decir que la funcién se define como el conjunto de pares
ordenados; por consiguiente, su grafica se puede representar geométricamente en el plano cartesiano. Es
importante recordar las partes que conforman la regla de correspondencia o0 modelo matematico para
obtener la ecuacion general de la funcion lineal. El modelo matematico o regla de correspondencia del

problema de la renta de autos (pag. 9), es:

y=210+8x 0o y=8x+210

10
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UNIDAD 1

En general, una funcién lineal tiene la forma y = m x + b, donde m y b son constantes ( m = pendiente y b =
ordenada al origen).

Forma particular Forma general
y=8x + 210 y=mx+bhb
—

m=8; b=210
valor valor
dem deb

PROBLEMA A RESOLVER

La sefiora Juana invierte en el banco 3,500 pesos con un interés fijo mensual de 4%.

a) Escribe la regla de correspondencia que describe el problema.

b) ¢Cuanto dinero tendra la sefiora Juana después de 1, 2, 3, 4, 5y 6 meses? Tabula los resultados.
c) Realiza la grafica.

11
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EJERCICIOS

INSTRUCCIONES: lee con atencion los siguientes reactivos y realiza lo que se solicita en cada caso.

1. La pasteleria El Cuernito estima en 35.00 pesos el costo de un pastel de chocolate y lo vende en 52.00
pesos.

a) Escribe la regla de correspondencia que describe la ganancia por la venta de los pasteles.

b) ¢Cuanto puede ganar por la venta de 18 pasteles?

c) ¢Cuantos pasteles se deben vender para tener una ganancia de 391.00 pesos?

12
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UNIDAD 1

2. Por comprar 4.5 kilos de tortillas se pagaron 27.00 pesos en la tortilleria EI Madrugador.

a) Establece la regla de correspondencia entre el numero de kilogramos de tortillas y el precio a

pagar.

b) Calcula el precio de un kilogramo de tortillas.

¢) Realiza la tabulacién correspondiente en caso de comprar 1, 2, 3, 4 y 5 kilogramos de tortillas.

13
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d) Realiza la gréfica con los datos anteriores.

e) ¢Cuanto se debe pagar por comprar 15 kilogramos de tortillas?

f) ¢ Cuantos kilogramos se pueden comprar con 69.00 pesos?

14
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UNIDAD 1

TABLA DE COMPROBACION

NUMERO DE
PREGUNTA

RESPUESTA CORRECTA

FUNDAMENTACION

1

La regla de correspondencia esta dada por:

Costo total por pastel (C) = $ 35.00
Precio de venta (V) =$52.00
Numero de pasteles vendidos = x
Ganancia por la venta = G

Ganancia por la venta de pasteles =
(Precio de venta [1 Costo total por pastel) por
(Numero de pasteles vendidos)

La regla de -correspondencia o modelo
matematico es:
G=(VOIC)x

Pero no olvides que V y C son constantes,
que al sustituirlas queda:

G=(52-35)x
G=17x

$ 306.00

Para conocer la ganancia al vender 18
pasteles, se aplica la regla de
correspondencia obtenida y se sustituyen los
datos conocidos.

Se sabe que el nimero de pasteles vendidos
son 18, por lo tanto, x = 18.

Sustituyendo el valor de x en el modelo
matematico obtenido:

G=17x
G =(17) (18) = 306

Por lo tanto, la ganancia obtenida por la venta
de 18 pasteles sera de $ 306.00

23 pasteles

Para obtener una ganancia de $ 391.00, se
sustituye en el modelo obtenido G = 391 y se
despeja la cantidad de pasteles vendidos x

G=17x
G/17=x
391/17 =23
23 =X

15
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NUMERO DE
RESPUESTA

RESPUESTA CORRECTA

FUNDAMENTACION

Regla de correspondencia
x=P/C

La regla de correspondencia esta dada por:
Costo por kilogramo de tortilla = x
Precio pagado (P) = $ 27.00
Cantidad en kilogramos de tortillas
compradas (C) = 4.5

Costo por kilogramo de tortilla =
Precio pagado / Cantidad en kilogramos de
tortillas compradas.

La regla de correspondencia o modelo
matematico es:
x=P/C

Pero no olvidemos que P y C son constantes,
que al sustituirlas queda:

x=27/45
X=6

6 pesos

Por lo tanto, el kilogramo de tortilla cuesta
$ 6.00. ElI modelo matematico que describe la
regla de correspondencia es:

P=6C

6.00
12.00
18.00
24.00
30.00

ahwN
[T | TR
PP PO,

En la siguiente tabla se muestra el precio a
pagar por diferentes cantidades de tortilla.

Dominio
Kilogramo de
tortilla
©

Regla de Codominio
correspondencia Cantidad a pagar
P=6C P

(6) (1) 6
(6) (2 12
1 (6) (3) 18
(6) (4) 24
(OIO) 30

La grafica indica la relacion del nimero de
kilogramos de tortillas (eje x) con el precio
que se tendria que pagar (eje y). Asimismo, la
grafica representa la relacion de la funcion
lineal con la ecuacion de primer grado.

Pagara $ 90.00 por
15 kilogramos de tortillas.

Para saberlo se aplica la regla de
correspondencia o modelo matematico
encontrado: P = 6C.
Donde, C es igual a 15 kilogramos

P =(6) (15)

P=90
Por lo tanto, se pagaran $ 90.00 por 15
kilos de tortillas.

16
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UNIDAD 1

NUMERO DE
RESPUESTA

RESPUESTA CORRECTA

FUNDAMENTACION

11.5 kilogramos

Para encontrar la cantidad de kilogramos que
se pueden comprar con $ 69.00, se aplica la
regla de correspondencia o modelo
matematico, despejando C.

P=6C
Despejando C

C=P/6
Donde, P es igual a 69

C =69/6
C=115

Con $ 69.00 se pueden comprar 11.5 kilos de
tortillas.

17
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EJERCICIOS DE AUTOEVALUACION

Cuentas con una hora treinta minutos para resolverios.

INSTRUCCIONES: lee con atencion cada uno de los siguientes reactivos y contesta lo que se pide.

1. Dadala ecuacién y= x+ 8

a) Completa la tabulacién de acuerdo con los valores de la variable x.

b) Construye la grafica.

c) La grafica ¢es una linea recta?

d) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el gje x.

e) Escribe las coordenadas de la recta con el eje y.

18
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UNIDAD 1

2. Dadala ecuacion 3x—10=y

a) Completa la tabulacion de acuerdo con los valores de la variable x.

X -3 -2 -1 0 1 2

b) Construye la gréfica.

c) La grafica ¢ es una linea recta?

d) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el gje x.

e) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el eje y.

19
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3. Sien general la expresién algebraica de una funcién lineal es y = mx + b, en donde m representa a la
pendiente y b la ordenada al origen, indica el valor de cada uno de los parametros m y b, completando
la siguiente tabla.

FUNCION VALOR m VALOR b
y=4x-8

y =—8x

y =8 —4x

y=8+38x

y = 8x

4. Dada la ecuacién: y =-5x + 5

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la grafica.

c) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el gje x.
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UNIDAD 1

d) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el eje y.

e) Con base en la ecuacion, indica el valor de la pendiente y el de la ordenada al origen.

5. Dadala ecuaciony =10x -5

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la grafica.

c) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el eje x.
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d) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el eje y.

e) Con base en la ecuacion, indica el valor de la pendiente y el de la ordenada al origen.

6. Dada la ecuacion: y = 5x

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la gréfica.

c) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el eje x.
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UNIDAD 1

d) Escribe las coordenadas del corte de la recta con el eje y.

e) Con base en la ecuacion, indica el valor de la pendiente y el de la ordenada al origen.

7. Con base en el andlisis de los parametros de cada funcion relaciona al modelo matematico con su

gréfica correspondiente y andtalo en cada linea.

a) y=3x+6

b) y=-6-x

c) y=-3x

d y=3x

e) y=x-6
Gréfica 1
MODELO:

11

10
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Gréfica 2

MODELO:

Gréfica 3

MODELO:

24



Gréfica 4

MODELO:

Gréfica 5

MODELO:

L

do  Sh B B

Matematicas Il

UNIDAD 1
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INSTRUCCIONES: lee con atencion los siguientes reactivos y realiza lo que se solicita.

8. Dada la siguiente figura

a) Obtén el modelo matematico que represente al perimetro cuando el largo es de 5 cm mas que el

ancho.

b) Calcula los valores cuando el ancho es 5,10,15y 20 cm.

c) Realiza la grafica con los valores obtenidos.

26



Matematicas Il

UNIDAD 1

9. Lourdes desea hornear un pastel, pero como su horno tiene la escala en grados Fahrenheit y su receta
lo indica en grados Celsius, pide ayuda a su hijo, quien le dice: hay que multiplicar los grados Celsius
por nueve quintos y sumarle 32 para obtener los grados Fahrenheit. Con este enunciado obtén:

a) El modelo matematico del problema.

b) Los grados Fahrenheit para cuando Lourdes utilice el horno en 110, 115, 125, 135 y 145 grados
Celsius.

c) Muestra los resultados mediante una grafica.
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10. La estatura de un hombre se puede calcular conociendo la medida del humero, la cual se multiplica
por 2.89 y se le suma 70.64.

a) ¢Cual es el modelo matematico del problema?

b) ¢Cual es la estatura de un hombre cuyo humero mide 25, 30, 36, 38 o0 40 centimetros?

c) Muestra los resultados en una grafica.

28



Matematicas Il

UNIDAD 1

11. El consumo de agua de un edificio es de 2 150 litros por dia y su cisterna tiene una capacidad de 15
000 litros.

a) Obtener el modelo matematico que representa la existencia de agua en la cisterna después de x
dias de uso.

b) ¢Cuantos litros de agua tendra la cisterna después de 1, 2, 3, 4 y 5 dias de uso?

c) Muestra los resultados en una grafica.
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12. Un vendedor recibe 35.00 pesos diarios mas 1.50 pesos por articulo que venda.

a) Obtén el modelo matematico de su sueldo diario.

b) ¢Cuantos articulos vendié si un dia gané $ 42.50?
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CLAVE DE RESPUESTAS

Matematicas Il

UNIDAD 1

PREGUNTA RESPUESTA
1
a X —2 ~1 0 1 2
y 6 7 8 9 10
b
Y
12
m//
//‘:
4
@
X
-2 1 0 1 2
¢ Si es una linea recta.
d y = x + 8 corta al eje x en (-8, 0)
e y =x+ 8 corta al eje y en (0, 8)
2
a X -3 -2 -1 0 1 2
y -19 -16 -13 -10 -7 -4
b
Y
5
-3 -2 1 1 3 X
[1}
-5/
/:
20
¢ Si es una linea recta.
d y = 3x - 10 corta al eje x en (10/3, 0)
e y = 3x - 10 corta al eje y en (0, -10)
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PREGUNTA RESPUESTA
Funcion Pendiente Ordenada al origen
m b
y=4x-8 4 -8
y =—-8X -8 0
3
y=8-4x -4 8
y=8+8x 8 8
y =8x 8 0
4
a X -2 -1 0 1 2
y 15 10 5 0 -5
b

y =-5x + 5 corta al eje x en (1, 0)

c
=-5x + 5 corta al eje y en (0, 5)
d
Forma:y=mx+b
e m=-5

b=5
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UNIDAD 1

PREGUNTA RESPUESTA
5
a X -2 -1 0 2
y -25 -15 -5 15
b Y
20
1ir /
3 -1 1 2 3 X
0
-1
20
30
[ y = 10x - 5 corta al eje x en (1/2, 0)
d y =10x - 5 corta al eje y en (0, -5)
e Forma:y=mx+b
m =10
b=5
6
a X -2 -1 0 2
y -10 -5 0 10
b Y
a0
1
3 -1 1
-1
[ y = 5x corta al eje x en (0, 0)
d y = 5x corta al eje y en (0, 0)
e Forma: y = mx

m=5
b=0
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PREGUNTA RESPUESTA
Gréfica 1 con inciso a
Gréfica 2 con inciso ¢
7 Gréfica 3 con inciso b
Gréfica 4 con inciso e
Gréfica 5 con inciso d
8
a P =2x + 2(x+5)
Simplificando: P =4x+ 10
b
X 5 10 15 20
P 30 50 70 90
c
P
1004
807
G607
40
207
[1] 5 1n 15 an a5 X
9
a °F = (9/5) (°C) + 32
b
°C 110 115 125 135 145
oF 230 239 257 275 293
c “F
300
280
260
240
220
*C
100 110 120 130 140 150
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UNIDAD 1

PREGUNTA RESPUESTA
10
a y=2.89x +70.64
b
X 25 30 36 38 40
y 142.89 157.34 174.68 180.46 186.24
c
T
200
130
180
170
160
150
140
130 X
a0 25 30 35 40 45
11
a y = 15000 [ 2150x
b
X 0 1 2 3 4 5
y 15,000 12,850 10,700 8,550 6,400 4,250
¢ ¥
16000
14000
12000
10000
a0on
G000
4000
anon
. , X
0 1 2 3
12
a y =35+ 1.5x
b Vendio 5 articulos.
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Unidad 2

Funciones polinomiales
y su representacion
grafica




Matematicas Il
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2.1 Funcion polinomial cuadratica, su relacion con la ecuacion cuadratica

Matematicas Il

UNIDAD 2

APRENDIZAJES

Identificar los elementos de la ecuacién cuadratica.

Aplicar métodos algebraicos en la solucion de ecuaciones
cuadraticas.

Representar graficamente la funcién cuadratica.

Aplicar la funcién cuadratica en la solucién de problemas.
Relacionar los aspectos algebraicos con los graficos de la
funcion cuadratica.

Representar graficamente otras funciones polinomiales de
grado 3y 4.

Identificar los aspectos algebraicos de la funcién polinomial de
grado mayor que dos.

Identificar los aspectos geométricos de la funcion polinomial.
Relacionar los aspectos algebraicos y geométricos de la funciéon
polinomial.

En esta unidad se analizarg la funcién cuadratica, cuya representacién grafica es una linea curva
llamada parabola; de acuerdo con los valores que se consideren para la variable independiente x se
pueden obtener diferentes posiciones, una rama o una seccion de la parabola. La expresion algebraica
esta dada por f(x) = ax® + bx + c.

Al ubicar la parabola en un sistema de ejes coordenados se observa que:

a)

b)

Un corte en el eje de las ordenadas (y) con coordenadas (0,c).

Existen dos cortes en el eje de las abscisas (x), denominados raices cuyas coordenadas son
(X11 0) y (X27 0)

Un valor maximo o minimo a partir del cual la grafica es simétrica, conocido como vértice de la
parabola, cuyo valor de su abscisa se obtiene mediante la expresion x = - b/2a.

Este Ultimo es fundamental para calcular el dominio de la funcién a partir de la abscisa del vértice, en el
cual se da igual nimero de valores hacia la izquierda que a la derecha.
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fx)

B

(X'h 0) (XZ’ 0)

(0,C)

Una funcion es un conjunto de pares ordenados y dos pares diferentes que no tienen el mismo primer
componente. Esto significa que, al representar geométricamente la grafica de una funcién, a cada punto le
corresponde diferente abscisa, de manera que al trazar rectas paralelas al eje de las ordenadas por
cualquier valor del dominio, cada una corta la representacién geométrica en un punto a lo mas, lo que se
denomina CRITERIO DE LA VERTICAL.

Si so6lo se da la representacion geométrica de una grafica para determinar si representa o0 no a una
funcion, por su dominio se trazan rectas paralelas al eje de las ordenadas, y si una de ellas la corta en mas
de un punto, entonces no corresponde a una funcién, pues existe al menos un elemento del dominio que
tiene mas de una imagen.

Si cualquier recta vertical que se trace a una grafica sélo corta a ésta en un punto y sélo uno, es funcion; si
se corta en dos 0 mas puntos se trata de una relacion.

Ejemplos

Esta grafica no es funcién porque toca en dos puntos a la circunferencia, por lo tanto es una relacion.
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UNIDAD 2

Esta grafica no es funcién porque toca en dos puntos a la elipse, por lo tanto es una relacion.

Y

C

Esta grafica si es funcién porque toca en un punto a la recta.

Esta grafica si es funcion porque toca en un punto a la recta.
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PROBLEMAS

1. El defensa de un equipo de futbol soccer realiza un saque de meta, de manera que la trayectoria que
describe el baldn esta representada por la funcion h = 10t O 5t

a) ¢Cudles son las variables dependiente e independiente?

b

) Determina el lugar geométrico.
c) ¢ Cual es la altura maxima que alcanza el bal6n?
)

d) ¢ Cuales son las coordenadas de las raices de la funcién?

Solucién:

a) Como la altura (h) depende del tiempo, entonces h es la variable dependiente y el tiempo (f) es la
variable independiente, es decir:

xest f(x)=h
por lo que si: h =10t - 5¢
entonces: f(x) = 10x — 5x°

b) Para determinar el lugar geométrico se asignan valores a la variable independiente; por
ejemplo, x=-3 -2, -1, 0, 1, 2, 3, y al sustituirlos se obtiene la tabulacion:

REGLA DE

DOMINIO CORRESPONDENCIA CONTRADOMINIO
Tiempo 10x — 5x° Altura

-3 10(- 3) - 5(~ 3)? - 75m

-2 10(- 2) — 5(- 2)? - 40m

-1 10(— 1) — 5(= 1)? - 15m

0 0(0) — 5(0) Om

1 10(1) — 5(1)? 5m

2 0(2) — 5(2)° om

3 0(3) - 5(3)° - 15m
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UNIDAD 2

Llevando los valores de x y f(x) a un sistema de ejes coordenados:

c)

d)

[

La altura maxima se puede obtener de manera grafica o bien analiticamente si calculamos las
coordenadas del vértice de la parabola.

f(x) = 10x — 5x°
f(x) = — 5x° + 10x comparando con:

f(x) = ax® + bx + ¢ los valores de las constantes son:

a=-5 b=+10, c=0

por lo que: = —b/2a
=-10/2(-5)=-10/-10

x=1

sustituyendo x = 1 en f(x)= 10x — 5x°
f(x)=10(1) -5(1)*=10-5=5

POR LO QUE LA ALTURA MAXIMA ES DE 5 METROS, CUANDO x = 1

Para calcular las raices de la funcion, se deben considerar éstas como coordenadas (x;,
0) y (x, 0); por consiguiente si y = 0, es decir, f(x) = 0, entonces f(x) = 10x [1 5x°, formandose una
ecuacion de segundo grado, que se puede resolver por el método de factorizacion o por féormula
general.
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Utilizando el método de factorizacion:

0= 10x — 5%
0 = 5x(2 —x)

Raices (0,0)y (2, 0).

Por el método de férmula general:

—b+-/b*—4ac
%2 = 2a
)  —10+-/(10)* —4(-5)0)
e 2(~5)
~10+./(100)-0
N T
~10+10
12710

Las raices son: (0, 0) y (2, 0).

44
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a) Elabora la grafica que represente el problema.
b) Calcula las coordenadas del vértice de la parabola.

c) ¢Cual es el costo minimo del articulo deportivo?

Solucién:

El costo minimo de un articulo deportivo esta dado por la funcién: f(x) = x> — 2x + 4

Matematicas Il

UNIDAD 2

a) Para determinar la grafica se asignan valores a la variable independiente; por ejemplo, x = -3, -2, -1,

0, 1, 2, 3, que al substituir en la funcién, se obtienen los siguientes valores.

X f(x)=x*-2x+4 f (x) (x, f(x))
-3 f(-3)=(-3)°-2(-3)+4 19 (=3,19)
-2 f(-2)=(-2)° -2(-2)+ 4 12 (-2,12)
-1 f(-1)=(-1)*-2(-1) + 4 7 (-1,7)
0 f (0) = (0)* — 2(0) + 4 4 (0, 4)
1 f(1)=(1>-2(1)+4 3 (1,3)
2 f(2)=(2)°-2(2) +4 4 (2,4)
3 f(3) = (3)°-2(3) + 4 7 3. 7)

La grafica de la funcién es la siguiente:
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b)

c)

46

Para obtener el vértice de la parabola utilizamos la formula X = —; comparando la expresion

2a

f(x) = ax’ +bx +c con la funcién f(x)= x? — 2x + 4, observamos que los valores de a, by ¢ son:
a=1,b=-2yc=4

b (2)_ 2

Porloque X = — = ——* = — =1

2a 2(1) 2

Por lo tanto, en x = 1 esta el vértice, o sea v (1,3).

El costo minimo del articulo deportivo se puede conocer de dos maneras: i) de la graficay
ii) conociendo el vértice.

i)

i)

De la grafica: vemos que cuando x = 1, f (x) = 3; por lo tanto, en el punto (1, 3) se tiene el
costo minimo del articulo deportivo.

Conociendo el vértice: si x = 1, este valor se sustituye en la funcion:

Por lo tanto, cuando x = 1, f(x) = 3, o sea, en el punto (1, 3) esta el costo minimo.



PROBLEMA A RESOLVER

Matematicas Il

UNIDAD 2

Resuelve el siguiente problema:

El costo de fabricacién, en pesos, de una chamarra esta dado por la funcién:

fix) =x* 1 10x + 175

a) Elabora la grafica que represente el problema.

b) Calcula las coordenadas del vértice de la parabola.

c) ¢Cual es el costo minimo de fabricacion?
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2.1 Otras funciones polinomiales: representacion grafica

Para funciones polinomiales de grado mayor que dos se usan las mismas técnicas para construir las
graficas; ademas, existen indicadores que nos permiten conocer el comportamiento de las mismas. Por
ejemplo, el nimero de veces que sube y baja la grafica de la funcién o cuando asciende o desciende de
manera indefinida. Observa las siguientes graficas de funciones polinomiales de grado mayor que dos.

fix f(f)

Funcién de tercer grado Funcion de cuarto grado

En la siguiente tabla se indican algunas caracteristicas de las funciones polinomiales.

GRADO DE LA NUMERO DE VECES QUE LA FUNCION
FUNCION ASCIENDE DESCIENDE TOTAL
20 1 1 2
30 2 1 3
4° 2 2 4
5° 3 2 5

En las funciones con grado 3 y 5 el niumero de ascensos y descensos puede invertirse, siendo siempre el
total indicado.

La grafica de funciones polinomiales no tiene interrupciones, es decir, es continua.

Observa como se construye la grafica de una funcion polinomial por el procedimiento de tabulacion.

48




Matematicas Il

UNIDAD 2

PROBLEMA

Obtener la grafica de la funcién f(x) = 0x® + 9x usando el procedimiento de tabulacion.

SOLUCION

Para determinar la grafica se asignan valores a la variable independiente; por ejemplo, x = (14, 13, 02, [11,
0,1, 2, 3y 4, que al sustituirlos en la funciéon polinomial se obtienen los resultados siguientes:

X f(x) = [x® + 9x f(x) (x, f(x))
14 0 (04)° + 9(04) 28 (04, 28)
03 0 (03)° + 9(113) 0 (03, 0)
12 0 (02)° + 9(112) 210 (02, 010)
ul O+ 9(01) 18 (01, 18)
0 7 (0)* + 9(0) 0 (0,0)
1 T (1) +9(1) 8 (1,8)
2 (2% +9(2) 10 (2, 10)
3 7 (3)° +9(3) 0 (3,0)
4 1 (4)° +9(4) 1128 (4, 128)
fix]
20
4 2 2 4 s
- 20

De la grafica podemos observar que la funcién, al ser de grado tres, el nimero que desciende y asciende
es tres.
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Ahora realiza el siguiente ejercicio.

PROBLEMA A RESOLVER

Usando el procedimiento de tabulacidn obtén la grafica de la funcion f(x) = x* — 4x* + 2x + 3; toma los
valores de x = (11, J0.5; 0,0.5; 1, 1.5; 2, 2.5; 3y 3.5.
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UNIDAD 2

EJERCICIOS

INSTRUCCIONES: lee con atencion cada uno de los siguientes reactivos y contesta lo que se pide.
1. Dada la siguiente ecuacion cuadratica 3x* - 36x + 108 = 0

a) Identifica los valores de a, by c.

b) Calcula las coordenadas del vértice.

2. Para la siguiente ecuaciéon cuadratica 80 — 28x + 2x*=0

a) Identifica los valores de a, by c.

b) Calcula las coordenadas del vértice.
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3. Dada la funcion cuadratica 2x° — 32x = 0

a) Identifica los valores de a, by c.

b) Calcula las coordenadas del vértice.

4. Mediante el método de factorizacién encuentra las raices de la siguiente ecuacién cuadratica.

x> —2x—-15=0

5. A través del método de Ila férmula general, obtén las raices de la ecuacién cuadratica
—15x° +11x-=2=0

52



Matematicas Il

UNIDAD 2

6. Dada la siguiente funcion f(x) = -3x* — x + 2

a) Realiza la tabulacion conx=-2,-1,0, 1y 2.

b) Construye la grafica.

7. Un cohete lanzado al espacio describe una trayectoria dada por p(t) = 1200t -2t
a) ¢ Cuales son las coordenadas del vértice?

b) ¢Cual es el dominio de la funcién?
c) Realiza la gréfica.
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8. Se tiene un terreno rectangular que se quiere cercar por los cuatro lados.

a) Calcula Iaszdimensiones del terreno si se tiene una malla de 400 metros lineales y el area debe ser
de 7,500 m”.

b) Obtén el modelo matemético del problema.

9. Dada la funcién polinomial f(x) = x> — 5x + 3

a) Realiza la tabulacién tomando los valores de x =-2,-1,0,1.5,2y 3.

b) Construye la grafica.
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UNIDAD 2

TABLA DE COMPROBACION

NUMERO DE )
PREGUNTA RESPUESTA FUNDAMENTACION
1 El vértice lo calculas con la formula:
_-b
2a
a a=3b=1136c=108 Sus_:titu){e el valor de x = 6 en la ecuacion y se
obtiene:
b v(6,0) 3(6)° — 36(6) + 108 =
3(36)—216 + 108 =
108 -216+108=0
Por lo tanto, las coordenadas del vértice son
v(6, 0).
2 — (-
Xﬂ — ﬁ =7
2(2) 4
a a=2b=128 c=80 Sus_.tituye el valor de x = 7 en la ecuacion y se
obtiene:
b v(7,11118) 80— 28 (7) + 2 (7)=
80-196+98 =118
Por lo tanto, v(7, [118)
3 _ (-
X = ﬂ — 2 — 8
2(2) 4
a a=2b=0132:¢c=0 Sus_.tituye el valor de x = 8 en la ecuacion y se
obtiene:
b v (8, [111128) 2(8) — 32(8) =
128 — 256 = 11128
Por lo tanto, v(8, (101128)
4

Las raices son (5, 0) y (113, 0)

Método de factorizacion

xX*-2x-15=0
(x-5)(x+3)=0 |
Xx—5=0 X+3=0
X;=5 X =-3
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NUMERO DE

PREGUNTA RESPUESTA FUNDAMENTACION
5 Método de formula general
—114 (11)2 - 4(7 15)(7 2)
X12=
2(7 15)
11+ 121 - 120
Xjp= —————————————
‘ -30
11+ 1
Las raices son (l Oj (E O) R
3 )5 } - ]
11+ 1 -1 -1
X1= Xo=
-30 -30
-10 -12
X;= —— Xo=
-30 -30
1 2
X1= — Xo= —
3 5
6 f(x) = U3x° —x + 2
a X f(x) = —3x%— x +2 £(x) (x, f(x))
-2 -3(-20- (-2)+2 -8 (-2,-8)
-1 31— (-n+2 0 (-1,0)
0 —3(0)*- (0)+2 2 0,2
1 —3(1)2- (1) +2 -2 (1,-2)
2 -3(2°- (2)+2 -12 2,-12)
b W
5
4 -2 2 ¥
]
-5
=10
-15
7 Para obtener las coordenadas del vértice se emplea la
expresion x = [1 b/ 2a.
Si p(t) = 1,200t — 2t
entonces: a=[JJ2; b=1,200; c=0
a Las coordenadas del vértice

son (300, 180 000)

t=1101,200/2(002) = [101,200/0004  t= 300
p(300) = 1,200(300) — 2(300)?
p(300) = 360,000 — 180,000
p(300) = 180,000

Las coordenadas del vértice son: (300, 180 000)
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UNIDAD 2

NUMERO DE <
PREGUNTA RESPUESTA FUNDAMENTACION
7 El dominio solo puede tomar valores positivos por
tratarse de tiempo. Igualando a cero se tiene:
P(t)=0
0=1200t-2¢8 |—
0= 2t (600 — t)
b Los valores van de 0 <t <600 i1l il
0=2t 600-t=0
t=0 600 =t
Para la tabulacion se sugiere dar valores de 100 en 100:
c La grafica de la funcién es la
siguiente: COMINI REGLA DE
A CORRESPONDENCIA [ CONTRADOMINIO
pit) 5 1,200t -2t p(t)
180000
L6000 0 1200(0) —2(0)° 0
140000 -
0000 100 1,200(100) —2(100) 100,000
100000 200 1,200(200) —2(200)> 160,000
80000
0000 300 1,200(300) —2(300)? 180,000
e 400 1,200(400) — 2(400)° 160,000
20000
2
R 500 1,200(500) —2(500) 100,000
600 1,200(600) —2(600)? 0
8 Para hallar el modelo matematico del problema se
plantea lo siguiente: X
a Dimensiones del terreno: y | 400 metros lineales |
Ancho = 50 metros area=7,500 m
Largo = 150 metros
X
b Modelo matematico:
7,500 = x(200 — x)
7,500 = 200x — X°
Al aplicar la férmula del perimetro al rectangulo tenemos
que 2x + 2y = 400, donde al despejar la variable y queda:
y =200 [ x
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NUMERO DE
PREGUNTA

RESPUESTA

FUNDAMENTACION

Como la formula del area de un rectangulo es A = xy,
se sustituye el valor de A y el valor hallado de v,
obteniendo la siguiente ecuacion:

7,500 = x(200 — x)
7,500 = 200x — X°

SIENDO ESTA LA EXPRESION DEL MODELO
MATEMATICO BUSCADO.

Para obtener los valores del largo y ancho se iguala a
cero y se resuelve la ecuacion:

0 = 10x% + 200x — 7,500
donde:a=1011, b=200, c=0017,500

Utilizando la férmula general:

-b + b2 — 4ac
X12 =
2a
2
200 + \/(zoo) — 4(-1)(=7500)
X12 =
2(-1)
200 + 40000 - 30000
X12=
2
200 + 10000
X1,2: -
-2
200 + 100
Xl,Z:—
2
200 + 100 200 - 100
X = ——————— Xp= —————
2 2
~100 300
Xi= Xo=
2 2
X;= 50 X,= 150

EL ANCHO DEL TERRENO RECTANGULAR ES DE
50 METROS Y EL LARGO DE 150 METROS

A =17,500 M?

50

150
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UNIDAD 2

";‘;’ggﬁﬁ?ﬁ RESPUESTA FUNDAMENTACION
9 Se realiza la tabulacién con los valores de x.
a X f(x) =x* - 5x +3 f(x) ( x, f(x))
2 | r2p- s(n2)+3 5 (102, 5
SOt | o - sy + 3 7 OOl
0 (0~ 5(0) +3 3 (1( 55)1)
1 (1)2 5(1) +3 001 '(15
15 (15— 5(1.5)+3 | 111.125 5,
2 (2~ 5(2)+3 1 55(21'155)
3 (3= 5@3)+3 15 (A 18\
b )
4 2 0] w3 4 P
5
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EJERCICIOS DE AUTOEVALUACION

INSTRUCCIONES: lee con atencion cada uno de los siguientes reactivos y contesta lo que se pide. Para
resolver los ejercicios cuentas con una hora treinta minutos.

1. Dada la funcién f(x) = x*

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la grafica.

c) Sila expresion algebraica de una funcion cuadratica es f(x) = ax® + bx + ¢, indica qué valores tiene
cada elemento de la funcion.

2. Para la funcién f(x) = X +4

a) Realiza la tabulacion.
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UNIDAD 2

b) Construye la grafica.

c) Indica los valoresde a, by c.

d) ¢Sobre qué eje se desplaza la grafica?

3. Dada la funcion f(x) = x* —2x 3.

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la grafica.
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¢) Indica los valores de a, by c.

d) Indica si la grafica se desplaza hacia la derecha o hacia la izquierda.

4. Sin tabular y con base en lo anterior realiza el bosquejo de la grafica de la funcién
f(x) = x> — 5x + 6.

2

5. Construye el bosquejo de la grafica de la funcion f(x) = — x°.

6. Elabora el bosquejo de la grafica de la funcién f(x) = X2 +x—6
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UNIDAD 2

INSTRUCCIONES: lee con atencién los siguientes enunciados y realiza lo que se pide en los reactivos
4 al 6.

e Siaes positiva, la grafica abre hacia arriba y sib =0y ¢ = 0 pasa por el origen.

¢ Cuando el parametro ¢ es diferente de cero, la grafica se desplaza hasta el valor de ¢ cortando en este
punto al eje y.

o Sib es positiva, la grafica se desplaza hacia la izquierda, siempre y cuando exista valorenayc,ysib
es negativa su desplazamiento es a la derecha. No olvides que la grafica es simétrica en un punto
denominado vértice.

7. () Alaplicar el método de factorizacion a la ecuacion x* + 7x + 12 = 0, encontramos que sus raices
son:

X1=1,X2=6
X1:3,X2:4
X1=J4,X2=U3
X1:j1,X2:DB

o0 T
—_—_—

8. ( )Encuentra las raices de la ecuacion 4x* + 2x = 0, mediante el método de factorizacion.

a) X1=0,X2=j1/2
b) x;=00%,x="%
C) Xx9=0,x="%

d) x;=1/3,x,=0

9. () ¢Cual es el valor de las raices de la ecuacion 2x° + 11x [ 21 = 0, si aplicas el método de
factorizacion?

a) X1=13/2,X2=D7
b) x4 =3/2,%=07
C) X1=13/2,X2=7
d) X4 = 3/2, Xo=7

10. () Resuelve la ecuacion x* [ 6x (1 27 = 0, utilizando el método de completar el trinomio cuadrado

perfecto.
a) x1=9,x=3
b) X1—J9,X2—U3
C) Xx1=9,x=03
d) X1=019 x=3

11. () ¢Cuales son las raices de la ecuacion X2 [1 8x [1 48 = 0, si aplicas el método de completar el
trinomio cuadrado perfecto?

X1:12,X2:4
X1=12,X2=D4
X1:Tﬂ12,X2:r3
X1=U12,X2=3

O 0T
= —
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12. () Al aplicar el método de completar el trinomio cuadrado perfecto a la ecuacién
4x? 11 8x [ 8 = 0, encontramos que sus raices son:

X1=1+\/§,X2=1J\/§
X1=J3,X2=U3
X1=4,X2=72
X1=9,X2=L3

O 0T Q
_——

13. () Encuentra las raices de la ecuacion 3x* 7 7x + 4 = 0, mediante la férmula general.

a) x1=4/3,x=01
b) x4 =4/3,x;=1

C) x1=04/3,x2=1
d) X1=J4/3,X2=U1

14. () Aplica la formula general y obtén las raices de la ecuacion X2 —11x + 24 = 0.

a) x1=3,x2=8

b) X1 =3, %=1

C) X1 =04, %x,=8
d) X1:—‘3,X2:ﬂ1

INSTRUCCIONES: Utilizando el criterio de la vertical, indica cuales de las siguientes graficas son
funciones y cuales son relaciones. Justifica tu respuesta.

15. ¥
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UNIDAD 2
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18.

L

INSTRUCCIONES: Lee con atencion los siguientes reactivos y anota en el paréntesis de la izquierda la
letra de la opcidn que conteste correctamente.

19. () Analiza la siguiente grafica

la funcién que le corresponde es:

a) fx)=x*+4

b) f(x)=2x*1 4
c) f(x)=112x"+4
d) f(x)=x*04

20. () Dada la siguiente funcion f(x) = 2x* [ 4, determina el punto de interseccion con el eje y.

a) (0,4)
b) (0,04)
c) (I4,0)
d) (4,0)
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UNIDAD 2

INSTRUCCIONES: lee con atencidn los siguientes reactivos y realiza lo que se solicita en cada caso.

21. Escribe en el paréntesis de la izquierda V si es verdadero o F si es falso el modelo matematico
correspondiente a cada enunciado.

() Las dimensiones de un rectangulo si su longitud es de 10 metros mas que su anchura y su area
es de 96 metros cuadrados.

A=(10+x) x
x> +10x [196 =0

() Dos numeros enteros positivos pares y consecutivos cuya multiplicacién da como resultado 288.
288 = x(x + 2)

X2 +2x[1288=0

( ) El automovil A es 15 km/h mas rapido que el B. Si A recorre 800 km en 12 horas menos que B,
encuentra la velocidad de ambos autos.
800 800

- 12
X+15 X

() El cateto de un triangulo rectangulo mide 1 metro mas que el otro cateto. Si la hipotenusa mide 5
metros, obtener las dimensiones de los catetos.

X2+ (x+1)211288=0
22. Dada la funcion f(x) = x® — 5x

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la grafica.
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CLAVE DE RESPUESTAS
PREGUNTA RESPUESTA
1 Realiza la tabulacién y obtén la grafica f(x) = x°.
a x f(x) = x° f(x) (x, f(x))
02 (0 2y 4 (002, 4)
01 (0 1y 1 (001, 1)
0 (0y 0 (0,0)
(1y° 1 (1,1)
2 (2% 4 (2, 4)
b
-3 1 2 3 *
C a=1,b=0,c=0
2 Realiza la tabulacién y obtén la grafica de f(x) = LIx” + 4.
a X fix)=0x"+4 f(x) (x, f(x))
o2 O (002) +4 0 (002, 0)
K] O(001) +4 3 (001, 3)
0 00y +4 4 (0,4)
Oy +4 3 (1, 3)
2 D) +4 0 (2,0)
£ix)
b 3
3
2
1
3 2 1 1] 1 2 3 *
c a=-1,b=0,c=4
d Se desplaza sobre el eje y.
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UNIDAD 2

PREGUNTA RESPUESTA
3 Realiza la tabulacién y obtén la grafica de f(x) = x° [ 2x — 3.
a X fix)=x"02x0 3 f(x) (x, f(x))
02 (02 02(72) 0 5 (0712, 5)
01 (017 2(01)03 0 (01, 0)
[) (0Y 112(0) 13 03 (0, 0013)
1 (1¥02(1) 03 (4 (1, 0014)
2 (Y 12(2) 13 03 (2, 003)
3 (3Y 12(3)0 3 0 (3,0)
4 (4 112(4) 03 5 (4, 5)
b
fix}
o
o]
o]
3 -2 - 1] 1 a i
\
-4
c a=1,b=002,¢c=003
d Se desplaza hacia la derecha.
4 f(x) =x" 1) 5x + 6

fix)
20

15

10
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PREGUNTA RESPUESTA
5 f(x) = [ x°
Hx)
3 1 2 £
6 fx)=x"+x 6
()
207
157
107
5]
4 [ 3 T
-5

(c)

X2+ 7x +Ei 0
(4) (3) factorizando
12=(4) (3)

Esto implica: (x +4) (x +3) =0

Por lo tanto, las dos soluciones son:

x+4=0
X1:J4

x+3=0
X2:U3
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UNIDAD 2

PREGUNTA RESPUESTA
8 (a)
42 +2x=0
Factorizando x tenemos:
x(4x+2)=0
Por lo tanto, las soluciones son:
4x+2=0
4x = [1[12
2
x1=0 X= - Z
1
Xo= — —
2
9 (b)
2 +11x-21=0
2x° +14x - 3x-21=0
(2x-3)(x+7)=0
Simplificando:
2¢+11x=21=0
Por lo tanto, las soluciones son:
2x-3=0
o =3 X+7=0
_ 3 Xz =07
X4 = —
2
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PREGUNTA

RESPUESTA

10

(c)

X2 06x-27=0
x> 06x +9 =27+9

!
o

2

Factorizando y simplificando:

X2-6x+9=236

Por lo tanto, las soluciones son:

X X |la

n 1
now
o + 1

w o

x—-3=1006
x=[06+3
X2=’_\3

11

(b)

X 018x[148=0
x2 08x + 16 =48+ 16

|
i

Esto implica al factorizar y simplificar:

(x-4)’ =64

A (x—4)2 =i\/a

x—4=+8

Por lo tanto, las soluciones son:

A

x % |lg
|

oo

B ee]

+ 1

-
N

x—4=08
x=18+4
X2=D[4
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UNIDAD 2

PREGUNTA
12

(a)

RESPUESTA

13

4x*18x18=0

X2 12x-2=0
X =2x+1=2+1
(x=1P2=2+1

Xx—1= i\/g
x:1i\/§

Dividiendo entre 4 toda la ecuacion:

X1=1+\/§

X2=1L \/g

3 -Tx+4=0
Lt

Aplicando la férmula general:

b+ Vb% - 4ac
X = —

) )

2(3)
7 + Va9 — 48

X =

»

Por lo tanto, las dos soluciones son:

~
+
-

o
w|h Of®
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PREGUNTA RESPUESTA
14 (a)
XX—11x+24=0
a=1
b=10111
c=24
Aplicando la férmula general:
-b + Vb? - 4ac
X = —— 7
2a
~(-11) = (-1 1)2 ~ 4(1)(24)
X =
2(1)
11 + V121 - 96
X =
2
11 + /25
X =
2
1M1+5
X =
2
Por lo tanto, las dos soluciones son:
11+ 5 11 -5
X =
2 2
16 6
X = — X = —
2 2
X1 = 8 X2 = 3
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UNIDAD 2

PREGUNTA

RESPUESTA

15

Es relacién porque cruza dos puntos de la parabola.

16 Si es funcién porque cruza un punto de la recta.
17 Si es funcién porque cruza un punto de la parabola.
18 Si es funcién porque cruza un punto de la curva.
19 D
20 B
Solucioén: V
21 Solucion: V
Solucion: V
Solucioén: F
22
a X f(x) = x° 0 5x f(x) (x, f(x))
03 (0 3)°-5(0 3) 012 (003, 0012)
02 (0 2)° = 5(11 2) 2 (102, 2)
o1 (01 =5(0 1) 4 (001, 4)
[) (0’11 5(0) 0 (0, 0)
1 (1)°-5(1) 4 (1, 0 4)
2 (2)° 0 5(2) 02 (2, 002)
3 (3)° 0 5(3) 12 (3,12)
b
Hx)
157
107
]
5 2 -1 o 1 3 *
51
-1
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UNIDAD 3

3.1 Anadlisis de funciones: su generalizacion

APRENDIZAJES

Identificar los elementos (dominio, contradominio, imagen y regla de

correspondencia) de distintas funciones algebraicas.

Construir la grafica de funciones tanto algebraicas como trascendentes.

Deducir la formula de funciones (exponencial y logaritmica) a partir de su grafica.
Comparar las funciones continuas y discretas.

Representar graficamente funciones discretas.

Comprender los procesos de iteracién y recursividad en funciones discretas.
Comprender las sucesiones como caso particular de funciones diferentes.

En esta unidad, en su primera parte, se presenta el analisis de los diferentes tipos de funciones, desde la
funcion constante hasta las funciones logaritmica y exponencial.

a) Funcién constante

Es el conjunto de pares ordenados de la funcion donde su dominio es un nimero real y el rango o imagen
el valor constante, en este caso el numero 3.

X f(x) =3 f(x) (x, f(x))
03 f(13)=3 3 (3, 3)
12 f(12)=3 3 (12, 3)
1 f(11)=3 3 (01, 3)
0 f(0)=3 3 (0, 3)
1 f(1)=3 3 (1, 3)
2 f(2)=3 3 (2, 3)
3 f(3)=3 3 (3, 3)
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La siguiente figura muestra la representacion grafica de una funcién constante.

Hx}

b) Funcién identidad

Es el conjunto de pares ordenados de la funciéon donde el dominio y el rango o imagen son el mismo
ndmero real.

X f(x) = x f(x) (x, f(x))
03 f(13) = (13) 03 (03,03)
02 f(02) = (12) 02 (02, 02)
o1 f(01) = (01) i (01, 01)
0 f(0) = (0) 0 (0, 0)
1 f(1) = (1) 1 (1,1)
2 f(2) = (2) 2 2, 2)
3 f(3) = (3) 3 (3, 3)
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UNIDAD 3

La siguiente figura ilustra la representacion grafica de una funcién idéntica.

fix)
iy

c) Funcién lineal

Es el conjunto de pares ordenados de la funcién donde el dominio y el rango o imagen son numeros
reales. La funcion lineal se conoce también como funcidon de grado uno o primer grado, y graficamente
representa una linea recta.

x fix)=2x+1 f(x) (x, f(x))
13 f(13) = 2(113) +1 15 (03, 15)
12 f(12) = 2(112) +1 13 (02, 03)
1 f(01) = 2(01) +1 1 (01, 01)
0 f(0) = 2(0) +1 1 0, 1)
1 f(1) = 2(1) +1 3 (1, 3)
2 f(2) = 2(2) +1 5 (2, 5)
3 f(3) = 2(3) +1 7 (3,7)
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La siguiente figura muestra la representacién grafica de una funcién lineal.

Hx)

d) Funcién valor absoluto

Es el conjunto de pares ordenados de la funciéon donde el dominio es un nimero real y el rango o imagen

el valor absoluto de cada elemento del dominio.

x f(x) = Ix| f(x) (x, f(x))
13 f(03) = |03 3 (03, 3)
12 f(02) = 02| 2 (02, 2)
1 f(01) = |01 1 (01, 1)
0 f(0) = |0] 0 (0, 0)
1 f(1) = 1] 1 (1, 1)
2 f(2) = |2| 2 2, 2)
3 f(3) = |3] 3 (3,3)
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UNIDAD 3

La siguiente figura ilustra la representacion grafica de una funcién valor absoluto.

fix)
i

e) Funcién cuadratica

Es el conjunto de pares ordenados de la funcion donde su dominio es un numero real y el rango o imagen
es el cuadrado de cada elemento del dominio. Al representar en el plano cartesiano los pares ordenados
se observa que no estan alineados como en la funcion lineal y al unirlos se forma una curva llamada
parabola.

x f(x) = x* f(x) (x, f(x))
13 f(03) = (13)? 9 (03,9)
112 f(112) = (12)? 4 (12, 4)
1 f(01) = (01)? 1 (01, 1)
0 f(0) = (0)? 0 (0,0)
1 f(1) = (1)? 1 (1,1)
2 f(2) = (2)? 4 2, 4)
3 f(3) = (3)° 9 (3,9)
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La siguiente figura ilustra la representacion grafica de una funcién cuadratica.

fx)

f) Funcién cubica

Es el conjunto de pares ordenados de la funciéon donde su dominio es un nimero real y el rango o imagen
el cubo del dominio. Al representar en el plano cartesiano los pares ordenados se observa que no estan
alineados como en la funcion lineal, ni forman una parabola como en la funcion cuadratica, sino que
sugieren un trazo curvo como el que se ilustra en la grafica siguiente.

X f(x) = x° f(x) (x, f(x))
13 f(03) = (13)° 027 (03, 027)
112 f(02) = (02)° 08 (02, 08)
1 f(01) = (01)° 01 (01, 01)
0 f(0) = (0)® 0 (0, 0)
1 f(1) = (1)° 1 (1,1)
2 f(2) = (2)° 8 (2,8)
3 f(3) = (3)° 27 (3, 27)
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UNIDAD 3

La siguiente gréfica ilustra el trazo de la funcién cubica.

fx)
3007

20

10

-107

=207

30

g) Funcién polinomial

Una funcién polinomial se define por la expresion:

f(ix) = apX" +ap X" +a, X i+ ta tax +ap

donde, n es un entero no negativo y a, diferente de cero.

El grado de un término es el del exponente de x en dicho término, y el grado de toda la expresion es igual
al del término de mayor grado (x)".

Por lo anterior, se deduce que las funciones constante, lineal, cuadratica y cubica son casos especiales de
la funcién polinomial.
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La siguiente funcidn polinomial es de grado 4:

x fix) =x*+2x° 11 x* 1 2x f(x) (x, f(x))
13.00 f(013) = (13)* + 2(003)> 11 (13)? 11 2(113) 24.000 | (113,24)
12.00 f(02) = (02)" + 2(02)° 0 (02)? 1 2(112) 0.000 | (712,0)

11.62 f(71.62) = (171.62)* + 2(71.62)° 1 (11.62)° 0 2(71.62) | 00.999 | (71.62, 10.999)
711.00 f(1) = (1) + 2(01)° 0 (01)2 10 2(01) 0.000 | (11,0)

110.50 f(110.5) = (110.5)* + 2(110.5)* 1 (110.5)? [1 2(110.5) 0.562 | (110.5,0.562)
10.32 f(70.32) = (10.32)* + 2(70.32)° 11 (70.32)° 1 2(70.32) | 0.482 | (70.32,0.482)
0.00 f(0) = (0)* + 2(0)* 1 (0)? [ 2(0) 0.000 | (0,0)

0.32 f(0.32) = (0.32)* + 2(0.32)> [ (0.32)° [1 2(0.32) 10.666 | (0.32, 10.666)
0.50 f(0.5) = (0.5)* + 2(0.5)° 71 (0.5)* 11 2(0.5) 10.937 | (0.5, 10.937)
0.62 f(0.62) = (0.62)" + 2(0.62)> [ (0.62)° [1 2(0.62) 70.999 | (0.62, 10.999)
1.00 f(1) = (1)* +2(1)° 0 (1)* 0 2(1) 0.000 (1, 0)

2.00 f(2) = (2)* + 2(2)° 0 (2)° 1 2(2) 24.000 | (2, 24)

La siguiente figura muestra la representacion grafica de la funcion anterior.
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UNIDAD 3

El caso de las exponenciales y logaritmicas

Las funciones antes analizadas son funciones algebraicas. Dos funciones no algebraicas, clasificadas
como trascendentales que tienen bastante aplicacion, son la funcion exponencial y la funcién logaritmica,
siendo la segunda la inversa de la primera.

La funcion exponencial se utiliza en el analisis del crecimiento y decaimiento exponencial como:
crecimiento de una poblacion, tasa de inflacién, tasa de interés compuesta, vida media del carbono 14,
etcétera.

La funcion logaritmica se aplica en la intensidad de un sonido, para medir la magnitud de un temblor
terrestre, la alcalinidad o acidez de cualquier solucion, etcétera.

Funcion exponencial

La funcion exponencial es una funcién real no algebraica sino clasificada como trascendental exponencial;
la base es siempre un numero real positivo diferente de cero.

X f(ix) = 2* f(x) (x, f(x))
03 f(13) = (2) *=1/2° 1/8 (13, 1/8)
12 f(112) = (2) 2= 1/2 1/4 (02, 1/4)
o1 f(o1)=(2) '=1/2 12 (01, 1/2)
0 f(0) = (2)° 1 (0,1)
1 f(1) = (2)" 2 (1,2)
2 f(2) = (2) 4 (2, 4)
3 f(3) = (2)° 8 (3, 8)

En la tabla se observa que a medida que x toma valores negativos cada vez mas pequefos la curva se
acerca al eje de las abscisas, es decir, x se acerca a cero por la izquierda; sin embargo, la curva nunca
toca al eje de las abscisas; ahora bien, si aumenta, entonces 2° lo hace en la misma forma, de manera que
la imagen de la funcién siempre es un nimero real positivo.

fix)

a1
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Funcién logaritmica

Para comprender la definicion de logaritmo, primero recordemos que en una expresiéon como 2° = 8 al dos
se le llama base; al tres exponente y al ocho potencia. El logaritmo de un nimero x en base c, es el
exponente y al que se debe elevar la base ¢ para que dé el nimero x, es decir: ¢ = x es equivalente a
log:x =y

Haciendo y = f(x) en f(x) = 2* se tiene que:
y =2, obien,

2=y  que implica
log, y = x

De manera que al sustituir y por los valores de la tabla siguiente se tiene:

1
log, g =x implica

2X=;; 2X=213; 2*=2"2: por lo tanto,

x=03
f(x) log; f(x) = x X (x, f(x))
1/8 log, (1/8) 13 (1/8, 113)
1/4 log, (1/4) 12 (1/4, 112)
1/2 log, (1/2) 1 (1/2, 111)
1 log (1) 0 (1,0)
2 log; (2) 1 2,1)
4 log, (4) 4, 2)
8 log, (8) (8,3)
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3.2 Funcién discreta

Hx)
*

x

1 2
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Una funcion es discreta si su grafica en el plano cartesiano representa puntos aislados; por ejemplo, cada

punto representa un nimero de personas y no podemos hablar de fracciones de personas.

En 1980, la Sierra Norte de Puebla tenia 10 mil habitantes y en los censos de 1981, 1982 y 1983 se
registré un incremento de 10%. Con estos datos podemos determinar la funciéon de crecimiento de la
poblacién, para lo cual representaremos a Hy = 10,000 habitantes; = tas i e crecimiento anual, es decir,

=10% i 0.1, y n = numero de afos; la funcién esf(n) =Hy (1 + )

L
ANOS f(n)=H,(1+ )i (n, f(n))
1980 f (0) = 10,000 (1+ 0.1)° = 10,000 (0; 10,000)
1981 f (1) = 10,000 (1+ 0.1)" = 11,000 (1; 11,000)
1982 f(2) = 10,000 (1+ 0.1)? = 12,100 (2; 12,100)
1983 f(3) = 10,000 (1+ 0.1)> = 13,310 (3; 13,310)
1984 f (4) = 10,000 (1+ 0.1)* = 14,641 (4; 14,641)

Al representar estos puntos en el plano cartesiano se tiene la siguiente grafica, en la cual sélo se muestran

los puntos que representa el numero de habitantes con el numero de anos.
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Sucesiones

La sucesién es una lista de objetos, eventos o numeros que vienen uno después del otro, es decir, una
lista de cosas dadas en orden definido. Los meses del afio se enumeran en el orden en que ocurren.

Enero, febrero, marzo, ..., diciembre
y 1,2,3,...,12

Son ejemplos de sucesiones. Cada objeto de la lista se llama término de la sucesion. Estos ejemplos son
sucesiones finitas; la sucesion de meses tiene doce términos y la sucesion numérica tiene diez términos.

Una sucesién como 1, 1/2, 1/3, 1/4, ... donde no se indica el ultimo término, se conoce como sucesion
infinita.

Procesos de Iteraciéon y Recursividad

Iteracién es el proceso en el que se repite una funcion retomando el resultado inmediato anterior una y otra

vez, hasta aproximarse a un valor determinado. A continuacion se muestra un ejemplo donde se realiza la
iteracion de una funcion en tres ocasiones.

fl(X) = \&
f,(x) :m
fy(x) = \/m

El subindice indica el nimero de veces que se aplica la funcion.

Es importante sefialar que al graficar los valores obtenidos de la iteracion siempre se obtendra la grafica
de una funcion discreta.
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El proceso de recurrencia o recursividad consiste en generar una sucesion estableciendo la regla mediante
la cual se calculara el n-ésimo término de dicha sucesion, siempre y cuando se conozcan el o los términos
anteriores de ésta; ademas al establecer la regla se tiene que estar regresando para verificar los valores
de los términos anteriores. A la regla establecida para generar una sucesion se le llama férmula recurrente

o de recurrencia. Para el ejemplo anterior, la férmula recurrente o de recurrencia es f (X) =-/X

Sin embargo, el plantear o dar una férmula de recurrencia no determina la sucesién en forma automatica,
puesto que los valores iniciales de la sucesion no pueden calcularse con la misma formula recurrente.

PROBLEMA

A continuacion se desarrollaran los primeros cinco términos de la sucesion definida por:

n
a, = —3 (Férmula de Recurrencia)

Solucion

Si ntoma los valores de 1, 2, 3, 4, 5, tenemos:

_ 11 a_ 2.2 __3 3
%T1.37 4 2 243 5 * 3+3 6
4 4 5 5
a4:7:— asziz—
4+3 7 5+3 8

Es importante indicar que en el ejemplo anterior no se esta aplicando el proceso de iteracion, ya que no se
aplica la formula al resultado inmediato anterior. Ahora veremos este mismo ejercicio aplicando la
iteracion.

1 1
a,-+ -1_025 a, =4 -1 o060 a,--13 -1 g0
1+3 4 1 . 13 1 40
—+3 —+3
4 13
1 1
a, =20 _ 1 _ 5008 a = 121 _ 1 50007
1, 121 1, 364
121
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PROBLEMA A RESOLVER

Resuelve el siguiente problema:

Dada la siguiente férmula de recurrencia

_n+1

N 2n

a) Desarrolla la sucesion cuando N = {1, 2,3,4,5,6, 7}.

b) Aplica el proceso de iteracion 4 veces. Inicia con N = 2%

* NOTA: Para este ejercicio se solicita iniciar la iteracion con n =2, ya que al aplicar la regla de

recurrencia con N=1 el valor de la sucesiéon se mantiene constante (1). Cuando el valor de la
sucesion se mantiene constante se dice que se tiene un punto fijo.
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UNIDAD 3

EJERCICIOS

INSTRUCCIONES: Lee con atencion cada uno de los siguientes ejercicios y realiza lo que se solicita.
1. Sea la funcion f(x) = |3x-9)|

a) Realiza la tabulacion.

b) Construye la gréfica.

c) Indica qué tipo de funcién es.

2. Dada la funcion f (x) = XX 007 +x+6

a) Realiza la tabulacion.
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b) Construye la grafica.

c) ¢Qué tipo de funcion representa?

3. Paralafuncién f(x) = [ x> — 2x* + 5x + 6

a) Realiza la tabulacién.

b) Grafica los resultados.

¢) Indica qué funcion representa.
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4. Dada la siguiente formula de recurrencia
a,=nn+1)

a) Desarrolla la sucesion cuando n = {1, 2,3,4, 5}.

b) Aplica el proceso de iteracion 5 veces.

5. Los estudios biolégicos sobre un tipo de amiba nociva para la salud descubrieron en ésta las
siguientes caracteristicas:

e Su reproduccion es por biparticion, es decir, una se divide en dos, dos se dividen en cuatro, cuatro en
ocho, etcétera.
Se reproduce en periodos de 30 minutos.
Para su reproduccién requiere de un medio de cultivo.

Con esta informacién contesta lo siguiente:

a) Completa la tabla.

PERIODOS DE 30
MINUTOS 0 E 2 3 o 5 6
REPRODUCCION 1 2
EQUIVALENTE 2° 2!

b) Grafica tus resultados.
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c) ¢Cual es el modelo matematico que representa al problema?

d) ¢Cuantas amibas habra después de 5 horas?

e) ¢Qué tipo de funcién representa la grafica anterior?
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UNIDAD 3

INSTRUCCIONES: De acuerdo con las gréficas analizadas, escribe en la linea correspondiente si es una

funcion trascendente o algebraica y el nombre de cada una.

6.

10.

7.

11.
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12.

14.
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13.

15.
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TABLA DE COMPROBACION

UNIDAD 3

PREGUNTA RESPUESTA
1
a X 02 01 0 1 2 3 5 6
fix) | 15 12 9 6 3 0 6 9
b fix}
13
164
14
12
&
&
4
24
2 1] ] 4 *
c Funcion: valor absoluto
2
X f(x)=x* X ULTXE+x+6 f (x) (x,  (x))
a 03 f(03) = (03)* 0 (03)° 007(03)° + (03) + 6 48 (113, 48)
02 f(02)=(02)* 0 (02 007(02° + (02) + 6 0 (02, 0)
15| FE15) = (01.5)' O (51.2)3 007(01.5)7 + (01.5) 28 (521.'85)'
o1 £(01) = (O 0 (1) 007(01)% + (01) + 6 (01, 0)
0 £(0) = (0)* T (0)° OI7(0)* + (0) + 6 (0, 6)
0.5 f(0.5) = (0.5)* 17 (0.5)° 0 17(0.5)° + (0.5) + 6 4.1 (0.5, 4.1)
1 f() =)0’ 007U2+(1)+6 0 (1,0)
2 f(2)=2)°'0QR°I07Q7°+(2)+6 012 (2, 712)
3 f(3)=(3)* 0 @B’ 1073’ +(3)+6 0 (3,0)
4 FOAY = (4Y 11 (A 111704V + () + 6 an (4. 90)
b £x)
207
6]
407
207
STEET 8 T A 3
C Funcion: polinomial
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PREGUNTA RESPUESTA
3
a x f(x) =0 x*—2x° + 5x + 6 f (x) (%, f(x))
03 f(03) = 0 (03)° = 2(03)% + 5(713) + 6 0 (03, 0)
02 f(02) = 0 (02)° = 2(02)° + 5(02) + 6 04 (02, 04)
15| f(01.5)= 11 (1.5 —2(111.5) + 5(111.5) + 6 26 (521;’)
01 f(01) =0 (01)° = 2(01)* + 5(01) + 6 0 (01, 0)
10.5 f(00.5) = 1 (100.5)° — 2(00.5)% + 5(70.5) + 6 3.1 (00.5, 3.1)
0 f(0) = 0 (0)* = 2(0)* + 5(0) + 6 6 (0, 6)
1 f(1)= 0 (1)’ -2(1¥ +5(1) + 6 8 (1,8)
15 f(1.5) = U (1.5)° = 2(1.5)* + 5(1.5) + 6 5.6 (1.5, 5.6)
2 f(2)=10 (2 -2(2° +5(2) + 6 0 (2,0)
3 f(3) =10 (3= 238 +5(3) + 6 02.4 (3, 02.4)
4 f(4) =11 (4)° —2(4)> + 5(4) + 6 070 (4, T170)
b
fix)
10
-5
-10
c Funcién: cubica
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UNIDAD 3

PREGUNTA RESPUESTA FUNDAMENTACION
4 Los primeros cinco
ar=1(1+1)=1(2)=2 términos se
a a=2((2+1)=2(3)=6 calculan tomando
az;=3(3+1)=3(4)=12 los valores n =1, 2,
a,=4(4+1)=4(5)=20 3, 4 y 5 se
as=5(5+1)=5(6)=30 sustituyen en la
férmula.
b ar=11+1)=12)=2
a,=2(2+1)=2(3)=6
a;=6(6+1)=6(7)=42
a, =42(42 + 1) =42(43) = 1806
as = 1806(51806 + 1) = 1806(1807) = 3263442
5
PERIODOS DE 30
MINUTOS 0 1 2 3 4 5 6 7
a
REPRODUCCION | 1 2 4 8 16 32 64 | 128
EQUIVALENTE 2° 2' 22 2° 2* 2° 2° 2’
fx}
167
143
123
b 101
o
o
o
o
1] 2 4 1] g *
c f(x) = 2*
En 5 horas habran transcurrido 10 periodos. _ 10
d £(10) = 2'° = 1024 amibas. flx)=2
e Funcion exponencial.
6 Algebraica
ninguna
7 Algebraica
lineal
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PREGUNTA RESPUESTA FUNDAMENTACION
8 Algebraica
valor absoluto
9 Algebraica
racional
Trascendental
10 e
logaritmica
Algebraica
11
constante
12 Algebraica
identidad o idéntica
Algebraica
13 o
cuadratica
14 Trascendental
exponencial
15 Alg(’ebralca
cubica
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EJERCICIOS DE AUTOEVALUACION
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UNIDAD 3

INSTRUCCIONES: lee con atencion cada uno de los siguientes reactivos y anota en el paréntesis de la
izquierda la letra de la opcidn correcta. Para resolver los ejercicios cuentas con 60 minutos.

1. () Analiza la siguiente grafica.

¢, Cual es su funcion?

a)f(x)=4x 8
b)f(x)=04x 18
c) f(x) = 4x
d)f(x)=4x+8

2. () Analiza la grafica.

147
14
107

¢, Cual funcién le corresponde?

a) f(x) =10 2x

b) f(x)=x

c) fx)=02x+1
d) f(x)=2x
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3. () Dada la siguiente grafica

¢, Cual es la funcién que le corresponde?

a) fx)=x+6
b) f(x)=0x06
c) f(x)=6

d) fx)=06

4. () Lafuncion de la siguiente grafica es...

¥
.
257
2.
157
1.
057
1] 1
a) f(x)=|x+3|
b) f(x)= | x 3
c) f(x)=3x|
d) f(x) =[x [ 3|
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() Analiza la grafica

¢, Cual es su funcion?

a) f(x)=x+3
b) f(x)=x>
c) f(x)=3"
d) f(x)=3x

() Dadala grafica siguiente, indica la funcion que le corresponde.

f(x) =log, (x + 3)
f(x) = logs (x +2)
f(x) = logz (x + 3)*
f(x) = logz x

Q0O T O
—_— = —

Matematicas Il

UNIDAD 3
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7. () Analiza la grafica.

307

207

107

La funcion que le corresponde es...

a) f(x)=x*+3
b) f(x)=x>
c) f(x)=3"
d) f(x)=3x+2

8. ( ) Dada la gréfica.

¢, Cual es su funcion?

a) f(x)=x*+3
b) f(x)=x
c) f(x)=x°
d) f(x)=x+2
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9. ( ) Analiza la siguiente gréfica.

A07

407

307

207

107

-10-

¢, Qué funcién le corresponde?

a) f(x)=x*+

b) f(x)=x>+ 2x o 2x
c) f(x)= 4 + X+ X2
d) f(x)= 4+2x 1230 2%

10. () Dada la gréfica.

107

Su funcioén es:

a) fx)=0x+6
b) f(x)=x+6
c) (x)=Dx]6
d) f(x)=6x

Matematicas Il

UNIDAD 3
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INSTRUCCIONES: Lee con atencion el siguiente reactivo y realiza lo que se solicita.

11. Escribe el nombre de cada una de las funciones anteriores.

12. Dada la siguiente férmula de recurrencia
a,=2"

a) Desarrolla la sucesion cuando n = {1, 2,3,4, 5}.

b) Aplica el proceso de iteracion 4 veces.

13. Dada la siguiente féormula de recurrencia

a) Desarrolla la sucesion cuando n = {1, 2,3,4, 5}.

b) Aplica el proceso de iteracién 4 veces. Iniciacon N =2.
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UNIDAD 3

INSTRUCCIONES: Desarrolla los primeros cinco términos de la sucesion definida en cada reactivo.

(=1)'n
14. a, =
n+1
(-2
15. 8, =" 3
16. a, =
" n?+1
n+1
17. a8, = ——
n+2
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CLAVE DE RESPUESTA

PREGUNTA RESPUESTA

inciso d
inciso b
inciso ¢
inciso d
inciso ¢
inciso a
inciso b

inciso ¢

© 00 N O O A WODN -

inciso d

—_
o

inciso a

—_
—_

Funcioén lineal

Funcion idéntica
Funcién constante
Funcién valor absoluto
Funcién exponencial
Funcion logaritmica
Funcién cubica

Funcién cuadratica
Funcién de cuarto grado

Funcion lineal

12 a;=2'=2
a,=2°=4
a;=2°=8
a,=2"=16
as=2°=32

b a;=2'=2
a,=2"=4
a;=2"=16

a, =2'°=131072
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UNIDAD 3

PREGUNTA

RESPUESTA

13

A

14
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PREGUNTA RESPUESTA
15 1
(2 2,
1= 12 - 1 -
_9)?
az_(22) 4
(2 (-8) 8
@732 9 9
(-2)" 16
(2 (32)
* 52 25 25
16 g1 1.1
241 141 2
g1+ 1 1
222,19 4+1 5
g+ 1t 1
$732,1 941 10
SN B I
74241 1641 17
S S .
752,19 2541 26
17 a1 2
14273
241 3
a,=——=—
242 4
341 4
ay=——=—"
342 5
441 5
a4=—=—
442 6
541 6
a5=_=_
5+2 7
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SUGERENCIAS PARA PRESENTAR

EXAMENES DE RECUPERACION O
ACREDITACION ESPECIAL

Para evitar cualquier contratiempo al presentar el examen de recuperacion o acreditacion especial
considera las siguientes recomendaciones:

Organizacion:

Acude al menos con 10 minutos de anticipaciéon al salon indicado. Debes presentarle esta Guia
resuelta al profesor aplicador.

Lleva el comprobante de inscripcion al examen y tu credencial actualizada.

Lleva dos lapices del NUm. 2 0 2 V5.

No olvides una goma que no manche.

Durante el examen:

114

Lee con atencién tanto las instrucciones como las preguntas y si tienes alguna duda consultala con el
aplicador.

Contesta primero las preguntas que te parezcan “faciles” y después concentra toda tu atencién en las
“dificiles”.

Si te solicitan explicar o desarrollar algun tema, identifica las ideas principales que quieras exponer y
escribelas de la manera mas correcta y clara que puedas, evita el planteamiento de ideas
innecesarias.

Escribe tus respuestas con letra clara, legible y sin faltas de ortografia.

Al terminar de contestar el examen, revisalo nuevamente para asegurarte que todas las preguntas
estén contestadas.

Centra tu atencion en el examen, no trates de copiar, recuerda que el compariero de junto puede estar
equivocado.
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